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Введение 
Все рассматриваемые группы конечные. В 

нильпотентной группе всякая максимальная под-
группа является нормальной. Хупперт [1, гл. VI, 
теорема 9.2 (b)] установил, что если группа G 
сверхразрешима, то все ее максимальные под-
группы имеют в G простой индекс. Шмидт в [2] 
доказал, что подгруппа M группы G является 
максимальной модулярной подгруппой в G тогда 
и только тогда, когда либо M – максимальная 
нормальная подгруппа в G, либо / GG M  неабе-

лева порядка pq для некоторых простых чисел p 
и q. В связи с этим введем следующее 
 Определение 0.1. Пусть n – натуральное 
число. Максимальную подгруппу M группы G бу-
дем называть n-модулярно вложенной в G, если 
либо ,M G  либо ,GM M  | : |G M p  и 

| / | ,n
GG M pq  nq  делит 1p   для некоторых 

простых чисел p и q. 
Отметим, если 1n   и максимальная под-

группа в G является n-модулярно вложенной, то 
она модулярна в G. 

В работе получен критерий, при котором 
все максимальные подгруппы группы G n-моду-
лярно вложены в G, а также необходимые и дос-
таточные условия, при которых в любой под-
группе группы всякая максимальная подгруппа 
является n-модулярно вложенной для некоторого 
натурального числа n, n k  (k – фиксированное 
натуральное число). 

1 Предварительные сведения 
В работе используются стандартные обо-

значения и определения (см., например, моно-
графии [3], [4]). 
 Через   обозначается множество всех про-
стых чисел. Если G – группа, то | G | – порядок G, 

( )G  – множество всех различных простых де-

лителей | G |, pG  – силовская p-подгруппа из G 

для ,p  Syl ( )p G  – множество всех силовских 

p-подгрупп из G, Syl( )G  – множество всех си-

ловских подгрупп из G. Если H – подгруппа из 
G, то используется обозначение H G  и H G  

МАТЕМАТИКА 



О некоторых группах из формации сверхразрешимых конечных групп 
 

Problems of Physics, Mathematics and Technics, № 2 (59), 2024 65 

для .H G  Через | G : H | обозначается индекс H 
в G, ( : )G H  – множество всех различных про-

стых делителей | G : H |. Для максимальной под-
группы M группы G через GM  обозначается яд-

ро M в G, т. е. x
GM M   для всех .x G  

Класс групп H  называется гомоморфом, 

если из GH  и N G  следует, что / ;G N H  
наследственным, если вместе с GH  все под-
группы из G принадлежат ;H  примитивно замк-

нутым, если из / GG M H  для любой макси-

мальной в G подгруппы M всегда следует, что 
;GH  классом Шунка, если H  – примитивно 

замкнутый гомоморф. 
Через U  обозначается класс всех сверхраз-

решимых групп, который образует наследствен-
ную насыщенную формацию. 

Теорема 1.1 [5, теорема 1.4]. Пусть /H K  – 
p-главный фактор группы G. Тогда и только то-
гда | / | ,H K p  когда ( / )GAut H K  абелева экс-

поненты, делящей 1.p   

Теорема 1.2 [1, гл. VI, теорема 9.5]. Группа 
G сверхразрешима тогда и только тогда, когда 
все ее максимальные подгруппы имеют в G про-
стой индекс. 

Теорема 1.3 [3, гл. A, теорема 15.6] Пусть 
M – максимальная подгруппа разрешимой группы 
G и 1.GM   Тогда справедливы следующие ут-

верждения. 
(1) G имеет единственную минимальную 

нормальную подгруппу N, M дополняет N в G и 
( ) ( ).GN C N F G   

(2) Если p – простой делитель | N |, то 
( ) 1.pO M   

(3) Все дополнения к N в G сопряжены с M. 
 

2 Группы с заданными максимальными 
подгруппами 

Лемма 2.1. Пусть n – натуральное число и 
M – максимальная подгруппа группы G. Тогда 
следующие утверждения эквивалентны. 

(1) M является n-модулярно вложенной в G. 
(2) Либо ,M G  либо / GG M  ненильпо-

тентна, | / | ,n
GG M pq  nq  делит 1p   для 

простых p и q, причем / GG M  – группа с нор-

мальной силовской p-подгруппой и циклической 
силовской q-подгруппой / .GM M  

Доказательство. Предположим, что выпол-
няется утверждение (1).  Если ,GM M  то 

.M G  Допустим, что .GM M  Тогда / GG M  

ненильпотентна и по (1) | / | .n
GG M pq  Ввиду 

бипримарности / GG M  по теореме Бернсайда 

/ GG M  разрешима. Так как / GG M  примитивна, 

по теореме 1.3 (1) / / / ,G G GG M N M M M   где 

/ GN M  – минимальная нормальная подгруппа в 

/ ,GG M  ( / ) ( / ) 1,G GN M M M   

// ( / ).
GG G M GN M C N M  

Отсюда следует, что | / | | : | .GN M G M p   Тогда 

// / / ( / )
GG G G M GM M G M C N M  

изоморфна подгруппе из 1( ) .p pAut Z Z   Поэто-

му p не делит | / |,GM M  / GM M  – циклическая 

силовская q-подгруппа в / ,GG M  | / | n
GM M q  

делит 1p   и / Syl ( ).G pN M G  Итак, из утвер-

ждения (1) следует утверждение (2). 
Если выполняется утверждение (2), то легко 

проверяется, что M является n-модулярно вло-
женной в G. Таким образом, из утверждения (2) 
следует утверждение (1).                                  

Лемма 2.2. Пусть k – натуральное число. 
Если в группе G любая максимальная подгруппа 
является n-модулярно вложенной для некоторо-
го натурального числа n, ,n k  то G сверхраз-
решима. 

Доказательство. Пусть W – любая максималь-
ная подгруппа группы G. Если ,GW W  то .W G  

Тогда G WP  для некоторой Syl ( )pP G  и 

( : ).p G W  Из максимальности W в G следует, 

что | : | .G W p  Предположим, что .GW W  То-

гда по определению 0.1 | G : W | – простое число. 
По теореме 1.2 G сверхразрешима.                        

Теорема 2.1. Пусть k – натуральное число, 
G – группа. Тогда следующие утверждения экви-
валентны. 

(1) В G любая максимальная подгруппа яв-
ляется n-модулярно вложенной для некоторого 
натурального числа n, .n k  

(2) G сверхразрешима и ( / )GAut H K  есть 

либо единичная группа, либо циклическая группа 
порядка nq  для любого дополняемого главного 

фактора /H K  из G, q  и некоторого нату-

рального числа n, .n k  
Доказательство. Предположим, что выпол-

няется утверждение (1). По лемме 2.2 G сверх-
разрешима. 

Возьмем в G любой дополняемый главный 
фактор / .H K  Тогда G HM  для некоторой 
подгруппы M из G и .H M K   Ввиду сверх-
разрешимости /G K  следует, что | / |H K p  – 

простое число. Тогда из | / : / | | / |G K M K H K  

заключаем, что M максимальна в G. 
Если ,GM M  то ( / )GG HM C H K   и 

/ ( / ) 1.GG C H K   

Предположим, что .GM M  Тогда  

/ / / ,G G G GG M HM M M M   
причем .GK H M   Из / /G GHM M H K   
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следует, | / |G GHM M p  и /G GHM M  – мини-

мальная нормальная подгруппа в / .GG M  По 

теореме 1.3 (1) // ( / ).
GG G G M G GHM M C HM M  

Так как M является n-модулярно вложенной в G 
и / GG M  ненильпотентна, по лемме 2.1 

| / | n
GG M pq  для некоторого простого q, 

/ Syl ( / )G q GM M G M  и / GM M  – циклическая 

группа порядка ,nq  nq  делит 1.p   Заметим, что 

( / ).G G G GHM C HM M  Тогда 

/

/ ( / )

/ / ( / ) / .
G

G G G

G G M G G G

G C HM M

G M C HM M M M



 
 

Из теорем 1 и 3 [5, приложение B] следует, что  
/ ( / ) ( / )

( / ) / ( / ).
G G

G G G G G G

G C H K Aut H K

Aut HM M G C HM M

 
 

 

Таким образом, из (1) следует (2). 
 

Пусть справедливо утверждение (2). Возь-
мем любую максимальную в G подгруппу M. 
Если ,M G  то M является n-модулярно вло-

женной в G. Пусть .GM M  Так как / GG M  

разрешима, / / / ,G G GG M N M M M   где / GN M  – 

минимальная нормальная подгруппа в / ,GG M   

( / ) ( / ) 1,G GN M M M   

// ( / ).
GG G M GN M C N M  

Отметим, что | / |GN M p  – простое число вви-

ду сверхразрешимости G. Имеем  

// / / ( / )

/ ( / )
GG G G M G

G G

M M G M C N M

G C N M

 


 

– циклическая группа порядка ,nq  nq  делит 

1.p   Таким образом, / GG M  ненильпотентна и 

| / | .n
GG M pq  По лемме 2.1 M является n-мо-

дулярно вложенной в G. Итак, из (2) следует (1).  
Теорема 2.2. Пусть k – натуральное число, 

G – группа. Тогда следующие утверждения экви-
валентны. 

(1) В любой подгруппе A из G всякая макси-
мальная в A подгруппа является n-модулярно 
вложенной для некоторого натурального числа 
n, .n k  

(2) G сверхразрешима и ( / )GAut H K  есть 

либо единичная группа, либо циклическая группа 
порядка nq  для любого главного фактора /H K  

из G, q  и некоторого натурального числа n, 

.n k  
Доказательство. Предположим, что выпол-

няется утверждение (1). Тогда любая максималь-
ная подгруппа из G является n-модулярно вло-
женной в G. По лемме 2.2 G сверхразрешима. 
Пусть /H K  – главный фактор группы G. Тогда 
| / |H K p  – простое число. В /G K  существует 

холлова p -подгруппа /R K  ввиду разрешимо-

сти / .G K  Тогда / / /G K P K R K   для некото-
рой / Syl ( / ).pP K G K  Обозначим  

/ / / .A K H K R K   
Тогда ,A HR  H R K   и /H K  – главный 

фактор в A. По теореме 2.1 / ( / )AA C H K  есть 

либо 1, либо циклическая группа порядка ,nq  nq  

делит 1,p   .n k  Так как ( / ),AH C H K  име-

ем ( / )AA C H K R  и 

/ ( / ) / ( / ) / ( / ).A A RA C H K R R C H K R C H K    

С другой стороны из / ( / )H K Z P K  следует, 

что ( / ).GP C H K  Тогда ( / )GG PR C H K R   и 

/ ( / ) / ( / ) / ( / ).G G RG C H K R R C H K R C H K    

Итак, доказано, что из (1) следует (2). 
Пусть теперь выполняется утверждение (2). 

Возьмем любую подгруппу .A G  Так как G 
сверхразрешима, существует главный ряд 

0 1 11 ,m mG G G G G       
где 1| / |i iG G   – простое число, 1, , .i m   Рас-

смотрим ряд 

0 1

1

1

.m m

G A G A

G A G A A

     

    


            (2.1) 

Если 1i iG A G A     для любого 1, , ,i m   то 

1 A  и для A утверждение (1) теоремы выполня-
ется. 

Предположим, что существует {1, , },j m   

для которого 1 .j jG A G A     Тогда 1 .A  Для 

1m   утверждение теоремы выполняется. По-
этому пусть 1.m   Из максимальности 1jG   в 

,jG  1 1( )j j j jG G A G G     и 1j jG A G A     

заключаем, что 1( ) .j j jG G A G    Тогда 

1 1/ /j j j jG G G A G A     – главный фактор из 

A. Отбрасывая из ряда (2.1) повторения, получим 
главный ряд 

0 1 11 ,l lA A A A A       

где i kA G A   для некоторого {1, , },k m   для 

которого 1 .k kG A G A     Возьмем любой 

главный фактор /T S  группы A. Тогда 

0 1

1

( ) ( )

( ) ( ) .l l

S A T S A T S

A T S A T S T

    

    




 

Из S T  следует, что 1( ) ( )i iA T S A T S     

для некоторого {1, , }.i l   Ввиду максимально-

сти S  в T  имеем 1( )iS A T S   и 

( ) .iT A T S   Поэтому 

1/ ( ) / ( )( ).i i iT S A T A T A S     

С другой стороны 

1 1

1

( ) / ( )

( ) / ( )( ).
i i i i

i i i

A T A A S A

A T A T A S
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Тогда 1 1 1( ) ( ) .i i i i i iA A S A A T A A        От-

сюда 1 1( )i i iA A S A    и 1( ) .i i iA A T A    Зна-
чит, 1 1/ / /i i k kT S A A G A G A      для неко-

торого {1, , }.k m   

Пусть 1| / |k kG G p   – простое число. По 

предположению 1/ ( / )G k kG C G G   есть либо 1, 

либо циклическая группа порядка ,nq  nq  делит 

1,p   .n k  

Поскольку 1 1( / ) / ( / )G k k G k kAC G G C G G   – 

подгруппа в 1/ ( / ),G k kG C G G   заключаем, что  

1

1 1

/ ( / )

( / ) / ( / )
G k k

G k k G k k

A C G G A

AC G G C G G


 

 


 

есть либо 1, либо циклическая группа порядка 
1 ,nq  1nq  делит 1p   для некоторого натурально-

го числа 1 .n n  Из 

1 1

1

( / ) ( / )

( / )
G k k A k k

A i i

C G G A C G A G A

C A A
 



    


 

заключаем, что 1/ ( / )A i iA C A A   является гомо-

морфным образом 1/ ( / ) .G k kA C G G A   Ввиду 

теорем 1 и 3 [5, приложение B] 

1 1

/ ( / ) ( / )

( / ) / ( / )
A A

A i i A i i

A C T S Aut T S

Aut A A A C A A 

 
 

 

есть либо 1, либо циклическая группа порядка 
2 ,nq  2nq  делит 1p   для некоторого натурально-

го числа 2 1 .n n n   По теореме 2.1 любая мак-

симальная подгруппа в A является n-модулярно 
вложенной. Таким образом, из утверждения (2) 
следует утверждение (1).                                        

Заметим, что группы из теоремы 2.1 не все-
гда являются группами из теоремы 2.2. 

Пример 2.1. Пусть 1,n   группа  
7 7 7, , | 1,

, , c

P a b c a b c

ab ba ac ca b ba

    

   
 

– неабелева группа порядка 37 .  Пусть 

( )g Aut P  с действием 6 2 12( )i j k g i j kc b a c b a  для 

любых , , {0,1, ,6}.i j k    Группа p имеет экспо-

ненту 7 и | | 6.g    Рассмотрим полупрямое про-

изведение .G P g    Покажем, что любая мак-

симальная подгруппа из G модулярна в G и G 
имеет подгруппу, в которой максимальная под-
группа не является модулярной. Обозначим 

,A a    ,B b    ,C c    ,D g    3 ,X g    
2 .Y g    Отметим некоторые свойства G. 

Так как , A P  имеем ( ).A Z P  Из неабе-

левости p следует, что / ( )P Z P  не может быть 

циклической. Поэтому ( )A Z P  и /P A  – эле-

ментарная абелева группа порядка 27 .  Тогда 
( ).A P P    Так как P G  и ,D X Y   

2Syl ( ),X D  3Syl ( ),Y D  имеем PX G  и 

 .PY G  Тогда ( ) .G P   По [3, гл. A, лемма 9.2 (e)] 

( ) ( )P G    и ( / ( )) ( ) / ( ).G P G P      Экс-

понента p равна 7, поэтому ( ) ( ).P G    Итак, 

1. ( ) ( ) ( ).A Z P P P G       

Из ,ab ba ac ca   и 2| | | | 7C A B A     

следует, что  C A P   и  .B A P   Из cb ba  

и 1bc ca  заключаем, что B и C не являются 
нормальными подгруппами в p. Таким образом, 

2. ( ) ( ) .P C A B B A C      

Так как 6 (12)( )
m m mi k g i kc a c a  и ( )

mj k gb a   
2 (12)m mj kb a  для , , {0,1, ,6},i j k   {0,1, ,5},m   

имеем ( ),GD N C  ( ),GD N B  ( ).GD N A  Итак, 

3. / / ,CA A G A  / / .BA A G A  

Из 26 7 5 1,    46 7 185 1,    32 7 1   

следует, что 
2 4

( ) ( )i g i g ic c c   и 
3

( ) .j g jb b  По-

этому ( )GY C C  и ( ).GX C B  Тогда 

4. ( / )GPY C CA A  и ( / ).GPX C BA A  

5. 1 A CA P PY G      и  
1 A BA P PX G      

– главные ряды группы G. 
Пусть M – максимальная подгруппа из G. 

Тогда A M  по п. 1. 
Если ,P M  то | : | {2,3}.G M   При 

| : | 2G M   подгруппа .M G  Допустим, что 

| : | 3.G M   Тогда по теореме Силова 2Syl ( )yX M  

для некоторого y G  и .yM PX  Поэтому 

( ) .yM PX PX G    

Предположим, что P не содержится в M. 
Тогда .G PM  Ввиду разрешимости G под-

группа xD M  для некоторого .x G  Из сверх-
разрешимости G следует, что | : | 7.G M   Так как 

,xG PD  имеем ( ) xM P M D   и 

| ( ) / | 7.P M A   Тогда ( ) /P M A  совпадает 

либо с / ,BA A  либо с / .CA A  

Допустим, что / ( ) / .BA A P M A   Тогда 

/ / /G A CA A M A   и 

/ /( / ) / ( / ).G A G G AM A M A C CA A   
Значит, .GM PY  Поэтому 2 не делит | / | .GM A  

Заметим, что ( )CA M C M A A     и 

/ / ( ) / .G G GCM M CA CA M CA A    Поэтому  

/ ( / ) ( / )

( / ) / ( / )
G G G G G G

G G

G C CM M Aut CM M

Aut CA A G C CA A

 

 
 

– циклическая группа порядка 2. Так как 

// ( / ),G G G M G GCM M C CM M  имеем  

/ ( / ) / .G G G GG C CM M M M  

Если / ( ) / ,CA A P M A   то 
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/ / / .G A BA A M A   В этом случае  
/ ( / ) / ( / ) /G G G G GG C BM M G C BA A M M   – 

циклическая группа порядка 3. Это означает, что 
M модулярна в G. 

Заметим, что в G подгруппа AD имеет мак-
симальную подгруппу D, которая не является 
модулярной. 

Теорема 2.3. Пусть k – натуральное число. 
Класс X  всех групп G, в которых любая макси-
мальная подгруппа является n-модулярно вло-
женной для некоторого натурального числа n, 

,n k  есть класс Шунка, состоящий из сверх-
разрешимых групп.  

Доказательство. По лемме 2.2 X  состоит 
из сверхразрешимых групп. 

Покажем, что X  – гомоморф. Пусть GX  
и .N G  Для любой максимальной в /G N  под-

группы /M N  подгруппа M максимальна в G. 
Так как ,GN M  имеем /( / ) / .G N GM N M N  

Подгруппа M n-модулярно вложена в G. Если 
,M G  то / / .M N G N  Допустим, что 

// ( / ) .G NM N M N  Из GM M  по определению 

0.1 заключаем, что | : |G M p  и | / | ,n
GG M pq  

nq  делит 1.p   Поэтому  

| / : / | | : |G N M N G M p   
и /| / / ( / ) | ,n

G NG N M N pq  nq  делит 1.p   

Итак, /M N  n-модулярно вложена в /G N  и 
/ .G N X  Значит, X  – гомоморф. 
Докажем, что X  примитивно замкнут. 

Пусть / GG M X  для любой максимальной в G 

подгруппы M. Если ,GM M  то .M G  Пред-

положим, что .GM M  Из / GG M X  следует, 

что / GM M  является n-модулярно вложенной в 

/ .GG M  Так как ядро / GM M  изоморфно 1, имеем  

| : | | / : / |G GG M G M M M p   
и | / | ,n

GG M pq  nq  делит 1,p   т. е. M n-мо-

дулярно вложена в G. Таким образом, GX  и 
X  примитивно замкнут.                                         

Теорема 2.4. Пусть k – натуральное число. 
Класс Y  всех групп G таких, что в любой под-

группе A из G всякая максимальная подгруппа из 
A является n-модулярно вложенной в A для не-
которого натурального числа n, ,n k  есть на-
следственный гомоморф, который обладает 
следующим свойством: если 1 2G G G   и 

,iG Y  1, 2,i   то .GY  

Доказательство. Наследственность класса 
групп Y  очевидна. 

Докажем, что Y  – гомоморф. Возьмем 

GY  и .N G  Пусть /A N  – любая подгруп-

па из /G N  и /M N  – максимальная в /A N  

подгруппа. Тогда из максимальности M в 
A G Y  следует, что M n-модулярно вложена 

в A. Если ,AM M  то M A  и / / .M N A N  

Допустим, что // ( / ) .A NM N M N  Тогда 

.AM M  Так как M n-модулярно вложена в A, 

имеем | : |A M p  и | / | ,n
AA M pq  nq  делит 

1.p   Отсюда получаем, что | / : / |A N M N p  и 

/| / / ( / ) | .n
A NA N M N pq  Это означает, что 

/M N  n-модулярно вложена в / .A N  Итак, Y  – 

гомоморф. 
Предположим, что 1 2 ,G G G   ,iG Y  

1,2.i   Так как Y U  и U  – формация, имеем 

.G U  Пусть A – подгруппа группы G и /H K  – 
ее главный фактор. Из наследственности Y  и 

/ /i i iAG G G G Y  следует, что  

/ / ,i i iA A G AG G  Y  1, 2.i   
В случае, когда 1iA G   или ,iA G  1, 2,i   

имеем .AY  

Пусть 1 .iA G A     По теореме 4 [5, при-

ложение B] 1A G  либо покрывает, либо изоли-

рует / .H K  
1. Если 1A G  покрывает / ,H K  то 

1 1( ) ( ).H A G K A G    Поэтому 1( )H K H G   

и /H K  изоморфен главному фактору 

1 2 2 1 2 2( )( ) / / ( )( ) /H G A G A G K G A G A G       

группы 2/ .A A G Y  Отсюда и из теоремы 2.2 

заключаем, что .AY  

2. Если 1A G  изолирует / ,H K  то  

1 1 1 1.H G H A G K A G K G          
Тогда /H K  изоморфен главному фактору  

1 1 1 1( ) / / ( ) /H A G A G K A G A G     
группы 1/ .A A G Y  Отсюда и из теоремы 2.2 

следует, что .AY                                                  

 
3 Связь приведенных теорем с известны-

ми результатами 
Приведенные теоремы включают известные 

результаты. 
Следствие 3.1 [6, теорема 5.3.10]. Каждая 

максимальная подгруппа группы G модулярна в G 
тогда и только тогда, когда G сверхразрешима 
и ( / )GAut H K  есть либо единичная группа, либо 

циклическая группа простого порядка для каждо-
го дополняемого главного фактора /H K  из G. 

Доказательство следует из теоремы 2.1, так 
как для 1n k   максимальная подгруппа, кото-
рая является в G n-модулярно вложенной, есть 
модулярная подгруппа. 

Решетка подгрупп группы G называется 
нижней полумодулярной, если для каждой пары 
подгрупп A, B из G такой, что A максимальна в 
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, ,A B   подгруппа A B  максимальна в B. 
Группа G называется LM-группой [5, с. 130], 
если ее решетка подгрупп является нижней по-
лумодулярной. Такие группы были охарактери-
зованы Ито в [7] (см. также [5]). Для 1n k   
теорема 2.2 включает 

Следствие 3.2 [5, гл. 4, теорема 4.4]. Группа 
G является LM-группой тогда и только тогда, 
когда G сверхразрешима и ( / )GAut H K  есть 

либо единичная группа, либо циклическая группа 
простого порядка для каждого главного факто-
ра /H K  из G. 

Отметим, что если максимальная подгруппа 
M группы G является n-модулярно вложенной в 
G, то в G она является K - -субнормальной и 
 -субнормальной в смысле следующих опреде-
лений из [8] и [9]. Подгруппа H группы G назы-
вается: 

K -  -субнормальной в G [8], если сущест-
вует цепь подгрупп 

0 1 1n nH H H H H G           (3.1) 
такая, что либо 1 ,i iH H   либо 1| : |i iH H   – 

простое число для любого 1, , ;i n   
 -субнормальной в G [9], если либо ,H G  

либо существует цепь подгрупп (3.1), в которой 

1| : |i iH H   – простое число для любого 

1, , .i n   

 В [10] через kU  обозначен класс всех 

сверхразрешимых групп экспоненты, свободной 
от ( 1)k  -ых степеней простых чисел, k – нату-

ральное число, и установлено, что kU  – наслед-

ственная формация. Отметим, если максималь-
ная подгруппа M группы G является k-модулярно 
вложенной в G, то M kU -субнормальна в G. 

Напомним [4], для непустого класса групп 
F  подгруппа H группы G называется F -субнор-
мальной в G, если либо ,H G  либо существует 
максимальная цепь подгрупп (3.1) такая, что 

1/ ( )
ii i HH H  F  для любого 1, 2, , .i n   Одна-

ко, если максимальная подгруппа kU -субнор-

мальна в группе G, то она не всегда k-модулярно 
вложена в G. Это следует из примера 2.1, где для 

1k   в AD a g      максимальная подгруппа 

D kU -субнормальна, но не k-модулярно вложена 

в AD. 
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